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1. (4 Punkte)
Sei (2, F,u) ein Mafiraum und sei f : £ — R messbar und beschréinkt.
AuBlerdem gelte

u(f #0) < ooc.
Zeigen Sie, dass dann f p-integrierbar ist.

2. (4 Punkte)
Sei (2, F, p) ein Mairaum mit endlichem Ma8 p. Es sei f,, eine Folge in

F={f:Q—=R | f messhar}
mit
lim f,, = f f.ii.
Weiterhin seien die Funktionen beschrénkt (d. h. es gebe eine Konstante

c € Rmit |f,(w)| <cVneNVweQ).
Zeigen Sie, dass dann gilt:

i [ fudp = / Fdu
n—oo

3. (4 Punkte) B
Fiir einen Mafiraum (€2, F, 1) heifit eine Funktion f € F quasi-integrierbar,
wenn gilt:

/f+d,u<oooder /f_du<oo;

siehe Vorlesung.
Zeigen Sie:

feF,geLl(u),f>g = f quasi-integrierbar
und B

feF,gelu),f<g = f quasi-integrierbar.

4. (4 Punkte)

Sei p ein Wahrscheinlichkeitsma$ auf (R, B(R)), so dass es ein k € N gibt
mit [ [t|F du(t) < oo.

Zeigen sie, dass die Fourier-Transformierte ji dann k-mal stetig differenzierbar

ist mit
fP(t) = i* / % el dpu(s).



