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1. (4 Punkte)

Richtig oder falsch? Begriinden Sie Ihre Antwort.

(a) Sei R ein Ring iiber der Menge 2. Dann ist R genau dann eine Algebra
iiber 2, wenn € ein Element von R ist.

(b) Sei R ein Ring iiber der Menge 2. Dann ist R genau dann eine Algebra
iitber 2, wenn R N-stabil ist.

(c) Sei (2, F, ) ein Mafiraum.

Dann gilt fiir eine Folge Ay, Ao, ... € F:

w(A,) =0v¥neN = M(D A,)=0.

n=1

(d) Sei (2, F,P) ein Wahrscheinlichkeitsraum.
Dann gilt fiir eine Folge Ay, Ao, ... € F:

P(A,)=1¥neN = P(ﬁ A,)=1.

n=1

2. (4 Punkte)
Fiir eine Menge 2 # () nennen wir ein Mengensystem M C P(Q) ein o-
System iiber €2, wenn es eine Folge A;, Ay, ... von Mengen aus M gibt mit
Uy An =9
Achtung: Die Behauptung aus Aufgabe 2, Blatt 6, ist falsch!
Beweisen Sie nun stattdessen:
Gegeben seien zwei messbare Riaume (2, F) und (E, ) sowie Erzeugenden-
systeme M und £ von F und £, d. h. 0g(M) = Fund og(L) = €. AuBlerdem
sei M ein o-System iiber 2 und L ein o-System iiber E.
Dann ist Mx L :={AXx B | A€ M,B € L} ein Erzeugendensystem von
F®E, d h.esgilt

gaxg(Mx*x L) =F R E.



3. (4 Punkte)

Gegeben seien zwei Mafirdume (2, F, u) und (F, &, v) mit endlichem F und
endlichem E.

Zeigen Sie:

(a) F ® & ist ebenfalls endlich.

(b) Es gibt ein eindeutiges Produktmafl u ® v, d. h. ein eindeutiges MaB
p@vauf (Qx E,F®E) mit

p@v(Ax B) = pu(A)v(B)

fir alle Ae F, Bef.

4. (4 Punkte)
Zeigen Sie, dass jede monoton wachsende Funktion f : R — R messbar ist
bzgl. (R, B(R)).



