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1. (4 Punkte) Seien X1, . . . , Xn unabhängige Zufallsvariablen. Berechnen Sie die Verteilung von
X1 + · · ·+Xn, wenn gilt:

(a) Xl ∼ πλl
, λl ∈ R+, l = 1, . . . , n.

(b) Xl ∼ β(p, kl), p ∈ [0, 1], kl ∈ N, l = 1, . . . , n.

2. (4 Punkte)

(a) Zeigen Sie für eine Zufallsvariable X die Gültigkeit von

ϕX(−t) = ϕX(t) für alle t ∈ R.

(b) Die Zufallsvariablen X und Y seien unabhängig und identisch verteilt. Berechnen Sie die
charakteristische Funktion der Zufallsvariablen X − Y .

3. (4 Punkte)
Zeigen Sie für Wahrscheinlichkeitsmaße µ, ν und γ auf R die Gültigkeit von

(a) µ ? ν = ν ? µ

(b) µ ? (ν ? γ) = (µ ? ν) ? γ

4. (4 Punkte)
Die Zufallsvariablen X1, X2, . . . seien identisch verteilt, unabhängig und integrierbar. Zeigen
Sie mit Hilfe des Stetigkeitssatzes von P. Lévy und Blatt 2, Aufgabe 4, dass gilt:

X1 + · · ·+Xn

n
→ E(X1) stochastisch für n→∞.


