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Es sollen die Zusammenhénge zwischen
- unbegrenzt teilbaren Wahrscheinlichkeitsmafien
- Faltungshalbgruppen von Wahrscheinlichkeitsmaflen
- Prozessen mit unabhéngigen und stationidren Zuwichsen (Lévy-Prozessen)

dargestellt und erklédrt werden. Wir beschrinken uns dabei hauptséchlich auf den
Fall des R?, allerdings ist auch ein Ausblick auf Lévy-Prozesse auf Lie-Gruppen
geplant. Die bekannte Lévy-Chintschin-Formel fiir den Logarithmus der Fourier-
Transformierten eines unbegrenzt teilbaren Wahrscheinlichkeitsmafies und stabile
Verteilungen sind dabei Bestandteil des Programms.

Vortrage

1. Fouriertransformation und Faltung

e Fourier-Transformation von Wahrscheinlichkeitsmafien auf R¢,

kurze Einfithrung
e Faltung von Wahrscheinlichkeitsmaflen
e Charakteristische Funktion einer Zufallsvariablen

e Stochastische Unabhéngigkeit

2. Unbegrenzt teilbare Verteilungen: grundlegende Eigenschaften
e Fouriertransformierte unbegrenzt teilbarer Verteilungen
e Eindeutigkeit der “n-ten Wurzel”

e Stabilitiat gegeniiber Faltung und Grenzwert



3. Unbegrenzt teilbare Verteilungen: Einbettbarkeit
e Zusammenhang mit stetigen Faltungshalbgruppen

e Einbettungssatz fiir R?

4. Konvergenz gegen unbegrenzt teilbare Verteilungen
e Asymptotische Vernachléssigharkeit

e Konvergenzsatz

5. Lévy-Prozesse auf R?
e Zusammenhang mit Faltungshalbruppen
e Konstruktion eines Lévy-Prozesses als projektiver Limes
e Generator eines Lévy-Prozesses

e Beispiele

6. Brownsche Bewegung
e Definition
e Existenz (evtl. nur Skizze)
o Stetigkeit der Pfade

e Nichtdifferenzierbarkeit der Pfade (evtl.)

7. Poisson-Prozess, Verallgemeinerungen
e Definition und Konstruktion des Poisson-Prozesses
e Zusammengesetzte Poisson-Prozesse

e FFormel fiir den Generator

8. Lévy-Chintschin-Formel
e Formulierung und Erlduterung der Formel

e Beweisskizze (oder mehr)



e Sperzialfille

9. Faltungshalbruppen von Wahrscheinlichkeitsmaflen auf Lie-Gruppen
e Faltungshalbruppen und Lévy-Prozesse
e Formel von Hunt, Formulierung und Erlduterung der Formel

e Beweisskizze

10. Stabile Verteilungen
e Definition und Beispiele
e Konvergenz gegen stabile Verteilungen

e Formeln fiir stabile Verteilungen
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